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Προς:  Μαθητές Α, Β & Γ Λυκείου / Κάθε ενδιαφερόμενο 
 
Αγαπητοί Φίλοι 
  
Όπως σίγουρα γνωρίζετε, από τον Ιούνιο του 2010 ένα νέο «ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ» λειτουργεί και 
στη Χαλκίδα. Στο Φροντιστήριό μας, κάνοντας χρήση πρωτοποριακών εκπαιδευτικών 
μέσων, το «Σύστημα ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ» γίνεται «Σύστημα Επιτυχίας»! 

 
Κάποια από τα βασικά σημεία υπεροχής των Φροντιστηρίων ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ είναι τα εξής: 

 Ευρεία χρήση διαδραστικού πίνακα 
 Εξειδικευμένοι καθηγητές επιλεγμένοι με τις πλέον αυστηρές μεθόδους 
 5μελή τμήματα αντί για τα συνήθη πολυμελή τμήματα των φροντιστηρίων 
 60λεπτο μάθημα και όχι 45λεπτο 
 Βοηθήματα εκδόσεων ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ που προσφέρονται στους μαθητές μας 

 
Εκτός όλων αυτών των πλεονεκτημάτων, οι μαθητές μας προετοιμάζονται για τις πανελλήνιες 
εξετάσεις ήδη από την Α Λυκείου, με τον τρόπο που διεξάγονται τα διαγωνίσματά μας. Η 
διαδικασία ξεκινά με την αποστολή του «Τετραδίου Ύλης» από τα Κεντρικά μία εβδομάδα 
πριν το καθορισμένο διαγώνισμα, ώστε να γνωρίζουν όλοι (διεύθυνση, καθηγητές και 
μαθητές) την εξεταστέα ύλη. Στη συνέχεια, την Παρασκευή το βράδυ πριν το διαγώνισμα 
αποστέλλονται από την Κεντρική Διοίκηση τα θέματα των διαγωνισμάτων του Σαββάτου, τα 
οποία φυσικά είναι άγνωστα και κοινά για όλα τα φροντιστήρια ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ.  
 
Φανταστείτε λοιπόν, ότι οι μαθητές μας εξοικειώνονται ήδη από την Α τάξη του 
Λυκείου με την ιδέα των Πανελληνίων εξετάσεων αφού γράφουν σε όλη την 
Ελλάδα, κοινά και άγνωστα θέματα, σε κοινή ύλη, κοινή ημέρα και κοινή ώρα! 
 
Στη συνέχεια, ακολουθεί το Τετράδιο Ύλης του Διαγωνίσματος, τα θέματα του Διαγωνίσματος 
και οι απαντήσεις από τους εξειδικευμένους καθηγητές μας. Για οποιαδήποτε απορία έχετε 
μπορείτε να επικοινωνήσετε με το Φροντιστήριο στα τηλέφωνα και το e-mail που υπάρχουν 
πάνω δεξιά.  
 
Τέλος, θα χαρούμε πολύ να σας δούμε από κοντά, προκειμένου να ενημερωθείτε εσείς και οι 
γονείς σας για τα προγράμματα σπουδών μας και να ωφεληθείτε από τις προσφορές μας 
ενόψει της νέας σχολικής χρονιάς. 
 
Με φιλικούς χαιρετισμούς, 
 
 
 
 
 
Απόστολος Κηρύκος 
Χημικός Μηχανικός Ε.Μ.Π. 
MSc Marketing & Communication A.U.E.B. 
Διεύθυνση ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ Χαλκίδας 
 
 



 

ΔΕΛΤΙΟ ΕΞΕΤΑΣΤΕΑΣ ΥΛΗΣ

 

Για την άριστη προετοιμασία ενός διαγωνίσματος απαραίτητη είναι η γνώση όλων  

των ασκήσεων που περιέχονται στο σχολικό και στο φροντιστηριακό βιβλίο 

ΔΙΑΚΡΟΤΗΜΑ στα κεφάλαια που περιλαμβάνονται στην παραπάνω εξεταστέα ύλη. 

Κατ’ ελάχιστον όμως απαραίτητη κρίνεται η γνώση των παραπάνω προτεινόμενων 

ασκήσεων.       

Σας Ευχόμαστε Καλή Επιτυχία! 

ΤΑΞΗ :  Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ   ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ :    ΘΕΤΙΚΗ ‐ 

ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗ

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :    19/03/2011  

ΜΑΘΗΜΑ  :  

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΚΑΘΗΓΗΤΗ :  ΖΑΓΚΛΗΣ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΣ 
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ :  2  

ΘΕΜΑ :  ΠΑΡΑΓΩΓΟΙ 

ΣΕΛΙΔΕΣ‐ΑΣΚΗΣΕΙΣ :  

ΣΕΛ .  173:99,  ΣΕΛ .  181:138,  ΣΕΛ .  196:189  

ΣΕΛ .  205:125,  ΣΕΛ .207:141,  ΣΕΛ .  217:251,  ΣΕΛ .  246:  256,    

ΣΕΛ .  248:  280,  ΣΕΛ .  251:  305,  ΣΕΛ .  256:  344iii ,  ΣΕΛ .  268:  368i,    

ΣΕΛ .  267:366iii  
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ :  2  

ΘΕΜΑ :  ΠΑΡΑΓΩΓΟΙ 

ΣΕΛΙΔΕΣ‐ΑΣΚΗΣΕΙΣ :    

ΣΕΛ .  221  ΟμΒ :  8ii ,  ΣΕΛ .  228  ΟμΒ :  2,  

ΣΕΛ .  241  ΟμΒ :  10,  ΣΕΛ .  245  ΟμΒ :  6,  ΣΕΛ .  250  ΟμΒ :  2,  

ΣΕΛ .  256  ΟμΑ :  5,  ΣΕΛ .  257  ΟμΒ :  5,8,  ΣΕΛ .  269ΟμΒ :  2,  ΣΕΛ .  278  

ΟμΒ :4    

ΣΕΛ .  285  ΟμΒ :  1,  4  



 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΘΕΜΑ Α. 

Α 1. . Αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο (α, β) με εξαίρεση ίσως 

ένα σημείο του x 0 , στο οποίο όμως η f είναι συνεχής  

i) Αν f ' (x)>0 στο (α,x 0 ) και f ' (x)<0 στο (x 0 ,β), τότε το f(x 0 ) είναι  

τοπικό μέγιστο της f 

ii) Αν η f ' (x) διατηρεί πρόσημο στο (α,x 0 )υ(x 0 ,β), τότε το f(x 0 ) 

δεν είναι τοπικό ακρότατο και η f είναι γνησίως μονότονη στο 
(α,β)         (Μονάδες 10)                            

A 2 . Να δώσετε τον ορισμό του τοπικού μεγίστου στο x 0 A όπου Α το 

πεδίο ορισμού της f 

(Μονάδες 5) 

A 3 . Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν με τη λέξη σωστό 

(Σ) ή λάθος (Λ) δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α. Αν η f δεν είναι συνεχής στο x 0A τότε δεν είναι παραγωγίσιμη στο 

x 0  

β. Κρίσιμα σημεία του διαγράμματος της f είναι αυτά στα οποία η 
παράγωγος της είναι ίση με το μηδέν ή δεν παραγωγίζεται η f 

γ. Η ψ=λx+β είναι ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f στο 
 ,όταν  0lim [ ( ) ( )]x f x x       

δ. Οι ρητές συναρτήσεις με βαθμό αριθμητή μεγαλύτερο τουλάχιστον 
κατά δύο του βαθμού του παρανομαστή δεν έχουν πλάγιες ασύμπτωτες 

ε.  1( ) ' ax x     με  α    

         (Μονάδες 10) 

 



 

 

ΘΕΜΑ Β 

Έστω η συνάρτηση    : 0,1 0,f    δύο φορές παραγωγίσιμη με  

f ' (1)=e, f(1)=1 και 2 2( ) ''( ) ( ) ( '( ))xf x e f x f x f x  ,  0,1x   

Β 1 . Να δείξετε ότι η συνάρτηση g με τύπο g(x)= '( )

( )
xf x

e
f x

  είναι σταθερή 

στο [0,1]          
         (Μονάδες 5) 

Β 2 .  Να δείξετε ότι ( ) , [0,1]
xe ef x e x      (Μονάδες 5) 

Β 3 . Να βρείτε το είδος της μονοτονίας της f στο [0,1] (Μονάδες 4) 

Β 4 . Να δείξετε ότι η f είναι κυρτή στο [0,1]    (Μονάδες 5) 

Β 5 .  α) Να εξηγήσετε γιατί υπάρχει η 1f   και να βρείτε τον τύπο της 

 β) Υπολογίστε το 1lim ( )x f x
       

         (Μονάδες 6) 

ΘΕΜΑ Γ 

Έστω η συνάρτηση * *:f     είναι δύο φορές παραγωγίσιμη με 

1 22 ( ) ( ) ( )f x f x f x  , x  *
  με 1 2 1x x   

Γ 1 ) Να δείξετε ότι η f δεν είναι 1-1              (Μονάδες 5) 

Γ 2 ) Να δείξετε ότι η f '' (x)=0 έχει μια τουλάχιστον ρίζα στο *
   

                             (Μονάδες 10) 

Γ 3 ) Να δείξετε ότι η εξίσωση x ''( )f x lnx=-f ' (x) έχει δύο τουλάχιστον 

ρίζες στο *
                              (Μονάδες 5) 

Γ 4 ) Να βρεθούν τα όρια 1 0

ln
lim

x

x
I

x


   και   2 2

ln
limx

x
I

x   

              (Μονάδες 5) 



 

ΘΕΜΑ Δ 

Θεωρούμε τη συνάρτηση f με τύπο 
2

( ) ,x xf x e x   

Δ 1 ) Ν.δ.ο η εξίσωση f '  (x)=0 έχει μία τουλάχιστον ρίζα στο (-1,0) 

         (Μονάδες 3) 

 

Δ 2 ) Να δείξετε ότι η εφαπτομένη του fC στο   1, 1f   είναι κάθετη 

στην ευθεία (ε 1 ):y=2011+x     (Μονάδες 3) 

 
Δ 3 ) Να δείξετε ότι υπάρχουν δύο τουλάχιστον 1 2, ( 1,1)x x    έτσι ώστε 

3
4

1 2''( ) ''( ) 4f x f x e        (Μονάδες 4) 

 
Δ 4 ) Να δείξετε ότι η γραφική παράσταση της f  δεν έχει ασύμπτωτες 

σε περιοχή του  . 

(Μονάδες 7) 

Δ 5 )      α) Να δείξετε ότι 
2

0x xe x       , x    

   β) Να δείξετε ότι 1xe x   , x   και 2( ) 1f x x x    , x   

          

(Μονάδες 8) 

      

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 

        Επιμέλεια Θεμάτων 

           Κ. ΖΑΓΚΛΗΣ 



_.AnANTH:le\I 

Ai.. Gu.upiQ,l,,- cAl\obuj() \ OX.O~I'i::.O':" C5E...A. 262._ 

AQ. . Gt,~p\o.- cr"Oy~ CS)<.O'\\KoU cce.). 2.58 , 

A3. 0., . '2: ~. z. ~.I\~. i: t~ ~ 

GE.MA B 

Bi. Ap,<:.t.t "'Ot .sc:Jo'G\-> ou g(X) :=D (SiO KciGt- X£ (O,L)I 

6.1\ Qb,-) n 9 t.tVo.t 61:.Qe~~ etc [o,Lj 

r Io x L 	 ~ ,+;(i)
'=- ,-,xou\..l f: '3 l)::.::. C <.'=;>- - e = c ~ .~ _ e.-=: C <:<==-7 C = 0 

f(J) 1 

'A pet g ><. = 0 1 X E:.. [0, i] , 

~. Ana 	 epw '(,ll~q e'en.) '6'0 Kc G<= x 

~ f." Cx) 	 = e)< ~ (Qu IfC )\)'- (e)o.\'
reX) '" 	 ) 

x~ 1. 

<f=!:;7 0·,::: 8+ Cl <?? C l =- e. 


Onou Ifex')l:::. e e"'- e ) 'xE. [0)'1..] , 

...... ,-." I t.i)~ .Sn 

' , r '. Y ," )(\ (j \ \-' i)) r-... '-'-" 


\-, ., 'EAv OU""'l<~~':> 600 [OIL] c...u)~ 2. <\:O't, t:.S l1o.~(")<i.)""'u 


+Cx) to) O'a kD.G - XL LO/ il " .r b\c.,'t-nf~ O"Lt:;(Gtf0 flp6cn~o by).Q ~ 

f(x) >0 1-) rcx) <0 '6'0- Kci8E X~ [o ~ L] . 'o~w'S +(1..) apQ .rex) >0
= L ,>0 

oona C-E .fex) = e(;!/ '- ~ Eo [0 1. J 
J j 	 "" 

6 3 . .r 'CxJ= (ee·o(-e)' :::: (ee....-e) .. (e"'-e)'= e?'(e.e ·-e.»o~ta ~G~x~(oJi.) 
6.11~Q&n n +" 0"cu 'S' C5il.C~ 0.\ J OGGU 6'(.0 [,o, .LJ . .", '" . . I 

6l.i. 	 t" )():= e,x.( ee.x-e)),-=: e A , e.e-<-e) ~ e: .(ee:I<..-~)'=- ex' (ee - e) +e:'{ee .-e)~(E!-e)== 
_ e X.( ee'.(-e) +- e~><.. (et::.'<-e)-::: c..eeJ<-e}(e:'-te'<!."'»O,lO'otKOa-..<:c..(O,L) 

6.() ~a>;~'; n .f 8,,~\ Kt p-c..h Gt..b [0... .1..1 
BS,<l'Enl6l ~ n f bllQ..l It'V'1C5\W') OtuJoUG (5't..c, ,[0, L1 6. 0.. 'ttlJu.,A 1-L <5 ~1Cc\)~- ~ 

- . u .... ' ~ e."-e £. ~ 


'(,;f) . ,'X,E..I 't1 { - 1- , GE.(.Ol:.% f<.:x):=. t\ ~ ee - e = 'cl ~)- \ e := n~ <-> 
~ c 

·¢::::) 5'e:':'e, -:: Qn 'j ¢==7 (E..;.c =t" 1-e.j «=9' t"t e;<' '= ~I ( ·1 ~ ~ e) J~5->< :::. XM (Qn \j -t 8)1~ 
L ~)o . ·~)-o 	 '~>o , ~;>1:- L u. ' .~ ee ..J> ee 

<' ;? f-~(j)	 _ ~\")(Qn~-te) <j>~ . 'A t"-1.(- ) I ( ,) , 1) e e. 	 po, x.=. . I") .1><';'E'.. v,. (- I-t-eo\ 
I ~.;. e.e. 'J 

http:t.i)~.Sn


Gf.{v(A r 

11., r l K6.8 <:: x-(O,4c.::o) 2 (x)~ (Xl..) -t tCx0 DI\Ct..~ t OI X::x1. K0I1X .='X'2,. 

't,)<PL I ' E:. 2. 4=C)(,-)'~, fC~1..) +-.f~)<£) \~ f(x.l) ~~X2.) \ ~.((xL); f 'X<L) 
2 f( x2.)~' "r(Xl-) +tV<2..) \ f (x?.) '} +-(Xl-) \ 

<i:. f(x) ~ S!: fCxL \ +" ex) ~ (Xl..) 
K,D.\ ~ ":J kCt 

'l. fCx) >,. ~ +"(x'%.) fC'X.') ~.fi )<2) 

~""').,fO" -\~ t"\ .r nOlfOi.)~ iQ,\E..\ O ~lkC EAQ.)(.\<s'LO <:5l.. XL ... X'%- KO'd '2:,1'\'0 v-l 8 cu 

no.fO~~O\Yf') 6~ oo'tO om G . Fe,-m t. bX.O\,;y~ f '(x1-)==f 'Cx<t..}=a 

rlq '~J') v CU ltcApV"lCS r) +"' f..><.ou)-'c '. 

ill ~ ' 6 u i,itx".)S <S"LO [XL,'X'l.] ( ") 2..~OpE.."::> napo.~i6i~() ) 

® f t f1OfOOl..<! ,""::" cr V) ot-o (X1. , ><<t..) 

® ',xl.) = 'Cx~) =: 0 

o nO"tE: CIne e . Rce..e.e.. ·lmOP)(E:.-l e~o uo ~O)l.. C"(p' XoE. (XL , x:'t-) ~ (0, teo) 

Wcn .,E. f/ f ><)=0 . 6.lJ~oS";\ n e...l 'CSvl C V') fi'cx.):=.o t. ><.~\ ~'CI -CClJAO)C,Hstov 

r i ) S~a (o, +co) 

'3. H eL'cu...o l) :x . f'l x) . elJx.:::.,-+(:') 'C4"aJ. \C;)u~U"-' \-R 'l \-",c. VlV 

l'<~ f'fCX) . tnx T'f'(x) =0 <><;0 f"(x) .Qf)X -\ J:..... .r'CX)-:::o~ » 

<r'7 f ' I(X) · .eV'\x + r:'(X) . (.e.Yy)(y=o~> (f/C'><) ' ~nxY=o 
e~"'O~GE. \:.,') Ct.JV ' O(J)U\) C.l Cx:)-,,::{ '(x). "")( x,,"o \<.0...< t.o"t.....J XL<i x2. 

\ \ \ -:-J 	 ~ I 

f ,o, 'C.IJ\J '3 't,xou~t. o(..~ . 

1. 	 H g cuvt.x";::, CtMU<l ) .1, [1 )X2.J 

). ) ') f'/ex ') ~Y)x+J:-"ftx)
9. H 3 'Ova; no.pa~ ' O'Y'I CSLcA ><..L,L SL, Xc:L p~ 9lx :::: . X 

® 9(X.L) = f '(Xl..) " to XL = 0 r 
'3 J.L, f' (L) e: L '" 0 ':l (XL) C=9(L") c= 9 (X'L) = 0 

'3 x'%.) =f '(x2.')' QI")X'l. ::: o 

not...l;: ono G . 1l2,b ,~Qe unC(pX0t);,) P1.E..(Xl..,L) I<ou f''i.. c (l,"X.<.2.) Sf) q~n 

"Pl..-.:ff2. E: (oJtco) WOl-t. g 'CP1.):::: 3 ' ('P2.)==0 • 6.nAo Sn -e."c" Uoc.cvA· '>'-.61,0-.' 

'PiS-:=:, C 't..Q CO)-ICC) y) t..~6WCV") 9 'Cx)=o{:=? fi/(X) , Q.I}X+ ~.f ex) ~O<=7 

. rll(),,;). enx:= - r'eX} . 



GE.MA ~ 

~i • C t.n uU';apt.o1Cn r e.XCUpt.: 

CD \-1 +" t. -.}~ (5 'GX~ c."C..o [ - i,01 (ws GU Geon 6iJJ·c;)l..w", c:;u\,C\p"'(,r)o~W'!) . 
1/ '\ )<.<t.+j<) I ')(~ X. ~)'® 	 H f 'E. ~ v' \ l\O~:)c'\~'O\Ol\-,'f) a-(.,Q (-i c) i(t. t.:x.) '':'' ( e .= e ~ ex +)( ­

)<.'L F _ (~X-d.)· e .;1t. 

3 	 f C-.L)- e 1 
- =-ev;:L \. +(-i)=f(o) 


r- (0) :. eO ,c. _ e <:> .= L ~ 


'ApeA. no e . go.ee.e onD?xc..1 e.a -c.otJ~u",,\Gro\l lE: (-l,o) "LE:WIO ~<:..E. 
[I(~) =0 . b. il). ~~ n t. L~ O il .r'(x):o E-xr ~ : t:ou~' X 6-cDV r '10 <>t.c(-t.o). 

/:}.2" ApK~ " 0 '5~jou~t. o·Gt A· .AL- L" 

'i 	 f-' ( ') t-\)~-1.· )) <.> ( )
,1~ = - J,.. :: e ·l~(-l.. H -= e . -<2. .I. =-i \ . , 


,i\'\ 1 :; L = 7 J. ~ - ( - .1.) ' 1 =- i \)n ~obn () 


Q)!-\ f: 

® 	i-\r 

fl, x 


e.M . \' 

..4:.- 0 	 .L 
'2. 2­

6 Su) \-\ c..<t-arnO<;lt,y' iJ t -en,,:> ~. (}t..c 


4=r ~ - 1. :::. - )<. +.l.)~7 ij:; X 


Ell <'.c-...: +" x.". -=:: 0 <..!..+ '>( - m r 

<..AO" J \;... L2 -To (~:-<,H)~])-O ~C\ Ko. G~ X E... If') r, ;- OvQ.l K.l.)pU) 

OLo {R ) onock Y) Cf €'p. C3K.t:V.:J... l fl Q Ii ....,j a na Cf)V e::.l~'C. t:,ia: pt0r) \ <5wS cO 

S()~OI&~') 0'61 .;6;G<: x c. W, ) +lx),~ - X~7 e)<.'L+ x~ - X <=-7 

:fc..x)'= 0<""» e)<-l ;o(??e;,r;~ 1 ~> x =-o 

Gx.ov - 9' U <"00'0 K60c=..:x.c. - ,0) b'f'l ~\ (,A~h n 9 'C.nlQ 

'f,'I/ . ,~,G \\iCJC.CA ':::'"tQ -co.,oj"..;o g '(x»c· C\KoGt:,.XE,.(oJ i"Q:» 

b<)\ ~t) n '3 'i:..I '<;0 S't'l)cs iw'S au ~o0ca (5(,0 [oJ+c:n) 
H 9 ilOPOU':'IO~(-:1 B~Q":"CLO C ' La 0 o.po ~CI ¥::'oG't. x W, 

http:G\\iCJC.CA


xA.no8~~c.<~~ 6~ 00( KOE>(:o Xc\¥. • ~ ?-x+1. 

Z 	 ~eX .... x~ lX"L+-x)+1.~ fCx)~x +x+i , XIC -w; . 

6.'1 . 	 ilpOc\.XAVW S 1\0\~~ 't") t ~\i e-u '~x'n5 C Lv 1R ~v 6.'<.c\ \:;. "t..O~op~s 
U0Upn"tW"C t.~ t:~e..~QSOu~E:. 0.\1 " C.f 6)(~l OP \ ~6~UE5 ~~ n a(S'~:::::;, al..;}vY"~'-E~ 
at-a ~-co . 

. t. )(..oup~ 

_ ~. ~ (2"" ... .1.) . tIM 
X->-TCO -x-JO"TCo 

A " K INO:i.Orf\O'V 


